Exaktifizieren im Mathematikunterricht —
am Beispiel des Begriffes ,,besser

von Hans Humenberger

1. Einleitung

Schiiler haben hiufig groBe Schwierigkeiten mit der mathematischen Fachsprache,
und zwar in zweifacher Hinsicht. Einerseits verstehen sie oft prizise formulierte Sach-
verhalte nicht (Verstdndnis), andererseits sind sie oft nicht fihig, verstandene und intui-
tiv richtig erfal3te Sachverhalte richtig und genau wiederzugeben, zu beschreiben bzw.

“zu formulieren (Ausdruck). Zwischen der ,,mathematischen Sprache und dem Ver-
stindnis der Schiiler tut sich — bildlich gesprochen — eine tiefe Kluft auf, die manchmal
so groB zu werden droht, daB den Schiilern (weitere) Einblicke in die Mathematik ver-

. borgen bleiben (miissen). DaB es diesen Umstand zu andern gilt, ist wohl keine Frage,
nur wie kann das geschehen?

‘ Ein Grund fiir die angesprochene Misere scheint uns zu sein, da in der Mathematik
oft Worter verwendet werden, die aufgrund ihrer umgangssprachlichen Bedeutung
schon durch ,.etwas anderes* besetzt sind, oder bei denen es mehrere Maoglichkeiten der
mathematischen Prizisierung (Exaktifizierung) gibt. Wir muten uns nicht zu, allge-
meine Patentrezepte angeben zu konnen, wie dieses Defizit bei Schiilern oder Studenten
zu beheben wiire, aber wir glauben, daB durch explizites Hinweisen auf bzw. Erarbeiten
der jeweiligen Unterschiede (zwischen der umgangssprachlichen und der mathemati-
schen Bedeutung oder zwischen den einzelnen mathematischen Bedeutungen) zumin-
dest eine gewisse Verbesserung in dieser Hinsicht erreicht werden konnte. Nur relativ
gute Schiiler sind in der Lage, diese ,Feinheiten zu erkennen, wenn dieses Thema nur
en passant behandelt wird und sie quasi von allein im Laufe des Unterrichts die jeweili-
gen Unterschiede erkennen sollen; wir plidieren daher dafiir, diese bisweilen explizit
zum Unterrichtsgegenstand zu machen!

Vielfach kann ein umgangssprachlicher Begriff auf verschiedene Arten in der
Mathematik exaktifiziert werden, wobei dann je nach (Anwendungs—)Situation Zu ent-
scheiden ist, welche (mathematische) Bedeutung des jeweiligen Begriffes hier zugrun-
dezulegen ist — eine Fihigkeit, deren Ausbildung u. E. bisweilen zu wenig Beachtung
findet. Die Mathematik legt hier (gezwungenermalien) oft mehr Sorgfalt an den Tag als
die Umgangssprache, sie trifft feinere Unterscheidungen — dies ist bei einer sogenann-
ten ,.exakten* Wissenschaft wie der Mathematik notwendig. Ein GroBteil der Mathema- '
tik und ihrer Begriffe ist ja aus dem Bestreben entstanden, Probleme aus unserer
Umwelt zu beschreiben bzw. zu 16sen — Exaktifizieren gehort daher sicher zu den soge-
nannten Fundamentalen Ideen der (Angewandten) Mathematik (vgl. [02]).

Die folgenden Ausfiihrungen zeigen nun einige Maoglichkeiten, was das Wort ,,bes-
ser in verschiedenen Zusammenhingen bedeuten kann, wie ,,besser exaktifiziert wer-
den kann; sie erheben aber keineswegs den Anspruch auf Vollstindigkeit und sind nur
; als personliche Anregungen des Autors gedacht.
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